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áâø ããåò :äöøî
úåòù ùåìù :ïçáîä êùî

øæò øîåç ìëá ùåîéùä øåñà
èåøéôá íëéúåáåùú ìë úà ÷îðì åãéô÷ä

úçà ìë úåãå÷ð 30-ë äðáùçú úåáåèä úåáåùúä éúù
úçà ìë úåãå÷ð 20-ë äðáùçú úåáåùúä éúù øàù

:êøôä åà çëåä .b 6= 0-ù êë úåîöåò a, b äðééäú (à) .1
.a ≤ b æà ac = b-ù êë c äîöåò úîéé÷ íà .i
.ac = b -ù êë c äîöåò úîéé÷ æà a ≤ b íà .ii

.a < b æà ac = b-ù êë c > 1 äîöåò úîéé÷ íà .iii
.|BA ×BA| = |BA| æà |A| · |A| = |A| úîéé÷îå úéôåñðéà A-ù êë úåöåá÷ A,B íàù çëåä (á)

íéçéðî åðééä ïë íàå ?úéôåñðéà A-ù íéçéðî åðééä àì íà (á) óéòñì êúáåùú äðúùî äúéä ãöéë (â)
?|A| · |A| = |A|-ù íéçéðî åðééä àì ìáà úéôåñðéà A-ù

äîöåòä úà àöî (à) .2
|{f ∈ Q→ R | ∀a ∈ R \Q. ∃b ∈ Q. f(b) = a}|

äîöåòä úà àöî .Neven = {0, 2, 4, 6, . . .}-å A = {1, 2, . . . , 100} ïîñð (á)
∣∣∣
{

f ∈ A → {a, b, c, d}
∣∣ |{i ∈ A|f(i) = a}| ∈ Neven

}∣∣∣

äîöåòä úà àöî .A = {1, . . . , n} éäúå íééòáè íéøôñî n, k éäé (â)
∣∣∣∣
{

f ∈ A → {0, 1}
∣∣∣∣ |{i ∈ A | f(i) = 0}| = k ∧ ∀i ∈ {1, 2, . . . , n− 1}.f(i) = 1 ∨ f(i + 1) = 1

}∣∣∣∣

.|P (A×B)| > |A|-ù êë B äöåá÷-úú úîéé÷ A äöåá÷ ìëìù äàøä (ã)

äâéñðä úçñåð úà øåúô (à) .3

a0 = 2, a1 = 3, ∀n ≥ 2. an = −4an−1 − 4an−2 + 9

íéøáà 3n ìò π : {1, 2, . . . , 3n} → {1, 2, . . . , 3n} úåøåîúä øôñî úà áùç .éòáè øôñî n éäé (á)
.π(2n) < π(3n)-å π(n) < π(2n) úåîéé÷îù

íéøáà n ìò π : {1, 2, . . . , n} → {1, 2, . . . , n} úåøåîúä øôñî úà áùç .éòáè øôñî n éäé (â)
.|π(k)− π(j)| ≤ |k − j| ,k, j ∈ {1, 2, . . . , n} ìëìù úåîéé÷îù

ñçé øéãâð .N+ = {1, 2, 3, . . .} øùàë M = N+ ∪ { 1
n | n ∈ N+} éäú .4

.S = {(x, y) ∈ R2 | ∃z ∈ M. x = yz}
.÷îð ?úåìé÷ù ñçé àåä S íàä (à)

.f = λx ∈ R.{y ∈ R | (x, y) ∈ S} äéö÷ðåô øéãâð (á)
.f(0) úà åáùç .i

.N+ ⊆ f( 1
2 ) éë åçéëåä .ii

!!!äçìöäá


