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  ז"סתש' אסמסטר             מתמטיקה בדידה                                                     
  18.9.2007 ' במועד             רודיטי, טרסי, אברו�

                  
  
  

או , ו בחומר עזר כלשהשהשימו, להוציא דפי הנוסחאות המצורפי . מש� הבחינה שלוש שעות
  .אסור ,במחשבו�

    השאלות שתקבלנה את הציוני  הגבוהי  יותר  שלושמשקל� של . לותהשא חמשיש להשיב על 

  .  לשאלה12.5%לכל שאלה  ומשקל� של שתי השאלות שתקבלנה ציוני  נמוכי  25% 
  
  

  .אלא א  נאמר במפורש אחרת , כל תוצאה שהוצגה בכיתה או בתרגול אפשר לצטט בלי הוכחה
   

 
  ):  היא קבוצת המספרי  הטבעיי N(   את העוצמות של הקבוצות הבאותוחשב. א    1

     i . N→{0,1}) → P({φ})    (ii.N − (N−{1,2,3}))  P(    

  

  : את העוצמות של הקבוצות הבאותוחשב. ב  

 P(N) − P(N−{1,2,3}) .iii      .iv P(P(N)∩P(P(N)))  
  

   תנו דוגמה לעוצמותLog(a,b)={c | ac=b} נגדיר a,b>0כנגד שתי עוצמות . ג  

     aו *b ש �כ |Log(a,b)|=ℵ0 . במלואההוכיחו קביעתכ . 
  
  
  

  a0=2 ,  המוגדרת על ידי λk∈N.ak של הסדרה akמצאו בטוי סגור לאבר הכללי . א 2

 a1=5         ומשוואת הנסיגה.ak+2=5ak+1-6ak 
   

 λk∈N.dk שסדרת ההפרשי  שלה  λk∈N.bkמצאו את הפונקציה היוצרת של הסדרה . ב

     d0=1 d1=2 ,  מקיימת dk =bk-bk-1), חיובי kולכל  , d0=b0י  מוגדרת על יד(   

 dk+2=5dk+1-6dk+2.ואת משוואת הנסיגה 
  

  ' הוכיחו כי קבוצת ההפרשי  בי� סדרות שה� פתרונות של משוואת הנסיגה בסעי+ ב. ג  
 . היא מרחב לינארי והציגו בסיס למרחב זה)ע  תנאי התחלה כלשה    (  

 
  

למשל , n*הקטני  מ את קבוצת המספרי  הטבעיי  -In נסמ� בnלכל מספר טבעי  3

I6={0,1,2,3,4,5} .והשלימו את החישוב לקבלת תוצאה , חשבו את העוצמות הבאות
 .מספרית סופית

 
  |I5→I10|   .א  

  

}|  .ב   f∈( I5→I10) | |Image(f)|=3}|   
  

}| .ג f∈( I5→I10) | |Image(f)|=3}/S|  

  : המוגדר על ידי הוא יחס השקילותSכאשר 

g=f° h  S={<f,g>∈(I5→I10) הפיכה כ� ש hקיימת  {
2 |   

  
  



2 
 

  

  =n≥1 an-1 ∪ an,    ולכל  a0=φ על ידי  λn∈N.anשל קבוצות  ה  נגדיר סדר4

    =n≥1} bn-1 {∪ bn-1 bn,    ולכל  b0=φ על ידי    λn∈N.bn     וסדרה נוספת 
  

  a7 את וחשב.   א  

  

  ). מייצג הפרש סימטרי∆הסימ� ( b7 ∆ ( b8 ∪ )   אתוחשב  .ב
  

 ) ∆ ( n∈N bn∪ {bn | n∈N}     חשבו את .   ג  
  

  .A הוא איחוד כל הקבוצות שה� אברי  של A∪: תזכורת באשר לסימו�    
  
  

  הוא  G'=(V',E') ) ל"כנ (לגר+,  G=(V,E) )בלתי מכוו�, פשוט(גר+  מאיזומורפיז	 :ותהגדר. 5

  א  , E* ה  קצותיה של קשת בV מתו� y* וx קדקדי  שניל  כ� שכ'f :V→V  הפיכהפונקציה    

  יקרא,  לעצמוG איזומורפיז  מגר+ .'E* ה  קצותיה של קשת בf(y)* ו   f(x)ורק א     

  .   G שלאוטומורפיז	    
  

 V* לV*שכל פונקציה הפיכה מ, V={1,2,3,4}הציגו גר+ פשוט על קבוצת הקדקדי    .א
 .היא אוטומורפיז  שלו

  

 
 של עצי  על קבוצת הקדקדי  צמה הגדולה ביותר האפשרית לקבוצה העומה  .ב

V={1,2,3,4,5,6} , מה  אינ  איזומורפיי יששו  שני ע  המגבלה  ? 
  

 
 )Prüferקוד ( לפי הקידוד (2,3,2,4,7,10,1,1) הע1  המתקבל מהמילה צייר את  .ג

  ? קיילי בהוכחת משפט
  

                                                                             
  .אי� קשר בהכרח בי� הסעיפי	 השוני	 של השאלה: הערה             

  
  
  
  

   !בהצלחה                                                                                           


